CONCURSUL REGIONAL DE MATEMATICA
,,GHEORGHE MIHOC”
EDITIA a XXVll-a, 23 martie 2024

Clasa a V-a

Problema 1

Demonstrati ca daca numerele naturale X,y,z verifica egalitatea 6x+13y =7z, atunci

(x+y)(y+2z)(z+x):442

Problema 2
Fie N=1*+2*-3"+4*.5*.6"+...+67*-68"-.... 78"

Sa se determine ultimele 4 cifre ale numarului N.

Problema 3

Aflati numerele naturale X, Y, z,t, daca ele verifica relatiile:

X+12y+127+102t = x+12y +102z +12t = xyzt = 2023.

Gazeta Matematica

Toate subiectele sunt obligatorii.
Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problema este notata cu 10 puncte.



CONCURSUL REGIONAL DE MATEMATICA
,,GHEORGHE MIHOC”
EDITIA a XXVl-a, 23 martie 2024

Clasa a V-a
Barem de evaluare si notare

Pentru orice solutie corecta diferita de cea din barem, se acorda punctaj maxim.

Problema 1

Demonstrati ca daca numerele naturale x,y,z verifica egalitatea 6x+13y =7z, atunci
(x+y)(y+2z)(z+x):442

Burlacu Oana

Solutie

6x+13y =7z |+7x =>13x+ 13y =72+ 7x = 13(x +y) = 7(X + Z)ececvverererenns 1p
Cum (7,13) =1 = (x4 ) 1 7SE (X 4+ 2) F 13, 2p
6x + 13y =7z |+ 7Yy = 606X+ 20 = 7(V + Z) oo 2p
= 2(BX F 10Y) = 7(Z 4 J) ettt bbb 1p
CUM (2,7) =1 20 (F F Z) } 2ttt 1p
Dar442 =2-13-17= (x+ ) (Y + 2)(x + 2) : 442 it 2p
(@100 1 TSP U RS PR PP OPURURPRPRPN 1p
Problema 2

FieN =1*+2%-3*+4%*.5%.6* + ... + 67*- ...- 78%.
Sa se determine ultimele 4 cifre ale numarului N.
Burlacu Oana
Solutie
Se observa ca (4% - 5% - 6%) : 10*
(7*-8%*-9%-10% : 10*

AT 2 5 Y U LY 4p
= (N — (174 2% -3%) 1 107 o e 3p
= ultimele 4 cifre ale lui N sunt 1297 = 1* + 2% - 3% ..o 2p

L@ o [ PP S PRSP 1p
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Problema 3

Aflati numerele naturale x,y,z,t, daca ele verifica relatiile

x+ 12y + 12z + 102t = x + 12y + 102z + 12t = xyzt = 2023.

George Florin Serban, G. M. 1/2024

Solutie

x+ 12y + 12z + 102t = x + 12y + 102z + 12t = 90t = 90z

= xyz? = 2023

Dar 2023 = 7172 = Z = 1SAUZ = 17 ettt 2p
Se 0bSErva Ca Z=1 NU CONVIME. ....cccutriiriieiieiiiiteteeiteeteete ettt e e n e nneas 2p
Pentru z = 17 5@ 0DtINe X = 1 SI Y = 7ot 3p



